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جميع الحقوق محفوظة لدار السعادة 
للطباعة و الله والتوزيع 
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أ الحمد لته رب العالمين» e‏ 9 ا نبيّه 0 الأمين» وعلى آله 
و وصحبه العر الميامين > ومن تبعهم بإحسان إلى يوم الدين. 

ابمشيئة الرحمن يسعدني أن ٠ش‏ ع آل لبذي تاهابذ امع ا هة ا 
تانوي» هدا الكتاب المتواضع» تواضع أهلي العلم» في جزئه الأول من ا 
الرائع في الرياضيات,” أملا مر العلي::القدير يان يجهل ب جذرنة خفن تبۇ € 
وتنموء ويتدوق طعمها التلاميذ ,والأساتذة وأن د 
ڦي الاسر ة التربو ية : 

انما نبدا تدريجيا في اكتشاف عالم الرياضيات في الثانوية »> وسواءا كانت 
دراستنا فی و العم السياسية أو العلوم ,التطبيقية» فإن تقدمنا شيئًا فشبتا 
فيها يجعانا ند o a aD‏ 
من المهارة . 
نتفق جميعا أن القدرة على حل المحاال تو ا ي 
وکن نا للات اتا ا لفون استعمال هذا الكم. ٠‏ 
أعزائي التلاميذ أملي أن تتعلموا سختلف اللوم الإ 
(ال×) التي تهدف إلى تهديب وترقية فكر التلميذء وتطوير e‏ هي 
الاستدلال » وتعويده على مناقشة وحل المسائل. إنه بالعمل ,الاير ة ,الا 
والصبر باستمرار ستتذوقون بالتاكيد ثمرة النجاح وهي أمنبك م اني 
امتخانمفتااح المشتقبل امتحان شهادة الكل 


بصدور رياضياتية» رحبة 
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يحتوي هذا الكتاب في جزئه الأول من سلسلة " الرائع في 
التطبيقات وتمارين محلولة بالتفصيل › مرفقة بالدروس» لمستوى الس 
الأولى ثانوي» الجذع المشترك : علوم وتكنولوجيا › حيث اعتمادنا في هه 
الكتاب القيم الترميز العالمى» الذي يفتح آفاق كبيرة في مجال الاستغا 
العلمى . 

كما نشير أنه تم بناء مضمون هذا الكتاب وفقا للبرنامج الرسمي المقرر ٠‏ 
طرف وزارة التربية الوطنية فى ديسمبر 2004م . 

ومن أهداف هذه السلسلة : 


الرياضيات ' عل 


د اكتساب المهارات والتعود على حل ومناقشة المسائل. 
تلقين المعرفة كما سطرتها البرامج الرسمية 
التحكم الجبد فی البات الحساب وتقنياتها . 


ه ونذكر أنه تم تقديم هذه الدروس بطريقة لاتدع مكاناللغهمو 
رالتماريز/ المحلولة وضعت بهدف التمكن من التعامل مع المصال 
الجديدة واكتساب أنماط وتقنيات التفكير في نفس الوقت . 

تأليف : لعزيلي ‏ 
أستان مادة الرياص 


مجمو عت الأعد ۲ الأخدد الرية“ القيمة المطلقة RE‏ 7 
E 1‏ 2 لجار ريا د ع 


ي 1) مجمو عة الاأعداد الطبيعية هي:...:0;1;2;3;4;5 ونل عليها بال رمز ل١‏ 

و 2) مجمو عة الأعداد الصحيحة هيى:. > ;2;10 ;ء.. وند 

پالرمز 7 

§ 3) مجموعة الأعداد العشرية هي : ...;4;0;1,7;56-;3,5-:... وندل عا 
ر بالرمز(] 


§ الأعداد العشرية تكتب على الشكل 10×ي حيث 7عي,7عم۵ 
ر 4) مجمو عة الأعداد الناطقة تكتب على الشكل , حيث 467و eN*‏ 6ض 
وندل عليها بالرمز © 


ر 5) توجد أعداد لا تنتمى لأي مجموعة من المجموعات ال ابقة مةل 


ت 


د 
4 


7ء 030°) - » 21° «”S1؟.‏ هذه أعداد تنتمي إلى مجموعة تى عة 
الأعداد | 
ملاحظات : 

[) الصفر هو العدد الوحيد الذي ى له تارة إشارة موجبة وتارة اشارة سالبة . 
R* 2‏ ترمز إلى مجمو عة الأعداد الحقيقية ما عد اء ارا 

[8) +۸ ترمز إلى مجموعة الأعداد الحققة ل ا ا 
ترمز إلى مجمو عة الأعداد الحقيقبة اة ا ا كا 


- 


الرمز ينتمي.(٠)‏ يربط بين عنصر ومجموعةء بينم 


تارمت 1 0 
زا 
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a 01‏ 
7 ر الا 
#٠‏ اذا 


تطبیق 1: ضع مکان کل فراغ إحدى الرموز : €,#,©,> إا 
<R e12). RQ: 2 A DE Z..R‏ | 
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الأعداد الأولية: 
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* الأعداد الأرلية الأقل من 20 هي 2 
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لل اعدد طبيعى غير أولي إلى جداء غرامك أولية': 
الخاصية [: کل عدد طبيعي غير اولي أکبر تماما من 2 یکتب على شکل جداء 
أعداد أولية . 


3388 = 22x711 «600 = 2° ×3× 


. أعداد حقيقية‎ d cC <b ‘a لکن‎ 


a<e : قإن‎ b<o ٹڈ‎ <b کان‎ r: :1 الخاصية‎ | 


اص 


| * ادا كان 0< و 020ا و 2<6 فان 3767 a > /b‏ 


3 E 
إذا کان 4<0 و 0<0 و ا > فان > ج‎ 
qd 3 


و اذا کان طا > ول>ء فان a +c<b+d‏ 


ادا كانت ۾ ,ط,ء, اعداد حقيقية موجبة وط > ى ول>ء فان a>‏ 
BS BR <35. 9 N2 <F‏ 


4 المجالات في 


OT ) e )‏ , ) | 
» المتبابنة ۵ > ۸ ک ٦‏ تسمی مجالا مغلقا من ۸ وتدل علیھا بالرمز [ط,ھا 
تکتب lab = xeR: ESD‏ 


ar X b OT 1‏ 
واد "حفيفي 0-4 يسمى طول المجال [ط,ه]. ېى 


۹ 5 
e. ° 


یمکن استنتا ج تعار یف بعض المجالات المحددة و غير المحددة. 
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: [12005 2006] E Drea E CR c HH 
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iD 1 £ ٤ ا‎ 
7 ۹ 1 ر‎ i ٤ 4 1 1 
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چچ ا 


hg a7 ™ sg‏ چو یی ر 


هین شی که ار و 
8 - أو ر - جوندل عليها بالزمز إبر- ۲| ونقرا القياة المطلةاة آله د 
ر x=‏ 

طبيق6: 5 = |7-2| › 6 = |8-14| › 13 = 47-60 

1 المسافة بين العددين الحفة × و۷ تساوي المسافة M١N‏ حيث 

۸ نقطة فاصلتها ٠×‏ و نقطة فاصلتها لإ في مستقيم موجه. 

القيمة المطلقة لعدد حقة 
تعر يف : القيمة المطلقة لعدد الحقيقى × هي المسافة بين × وه وندل عليها 


1 أ 
کے 


| بالرمز | × | وهی دوما عدد حقیقي موجب. 
* ذا کان < × فن ×= |× | 
أ اذا کان 0< X‏ فن e aD‏ 
| الخاصية1: الاق ا الوا iT Tm O ED. ea‏ 
E‏ أي ا - = ار i mm‏ 
| الخاصية2.: اذا کان ٤‏ عدد حقیقي و ۲ عدد حقيقي موجب 7 العبارات 


x - ٠ من أو تساوى ۲آ‎ E. 


TT Sor € [c-r,c+r] * f 


ag Tm amr‏ کا ی کی کے ای د کی ی ا 


EP a Om‏ أصغر من 


| eT ا‎ A 8 


ق أو تساوي 3. 
23 × امنا 0>5 I-35‏ 


.xE[-[« 5| أي‎ ~I<X<S5 ومنه‎ 


۱ 2 
٘ 
1 5 


[c-r, c+]‏ ع × معناه ×ينتمي لے المجال ذو 
a+b‏ 


* مركز المجال [ط,ة] هو 0E‏ 
2 وط عددان حقيقيان . 1 ۳ ذ 
[abl = | alxlb| (2‏ 


= 4 E (Na J) = a (1 ٠ 
7)20) 4 › ab = N/a xb 


ابة مقام عدد حقيقي على شكل عدد صحيح: 5 من رمز ل فر ا 
اك | 

و إذا كان مقام الكسر من الشكل 
(a > 0) df‏ 

إذا كان مقام الكسر من الشكل رل +× (أو رل -) نضربب بسظ ومقام 
ا ۱ في العدد راا (أو He 0O Get Ey‏ 

§ إذا كان مقام الكسر من الشكل را + ×اہ (أو برلا #اہ) نضرب اط 

وهام هدا الكسر في العدد رل = ءل O O CUED‏ 
تطة ‏ 9: 


ےہ نضرب بط افا 5ا 0 و 


إ 7 ر 1 

ول مقام كلا من الكسرين س ا إلى عدد طط صحيح. 

ا 22S5‏ ی : 

7 ER r 


TT E e 
E KG 2) _6-2 
HER 7 


الاد ا 3 5 I7‏ العماة اذا کان ek‏ 
من القاسم عندئذ يكون ألا ا 


يمال 115 = 97:17 
و11,5>17 فإن العدد 197 أوليا 


ويف : تة قدر مقدار عددا عفني لكتوب في تكلا الليي ا 
العدد. .K'×10”‏ حيث K'‏ هو المدور إلى الوحدة'للعدد .K‏ 
1 :هل الأقداد 91> 223»ء 301 أولية ؟ ED‏ 
جداء عوامل أولية: ‏ 


تحلبل عدد مركب من جداء عددين أو أكثر إ 
نحلل كل عدد إلى جداء عوامل أولية ثم نحسب الجداء (باستعمال خو 
12 : حلل العدد 56×120×35 إلى جداء عوامل أولية . 
الحل : 
نعلم 2 X7‏ 2° =56 » 3×>5× 2° = 120 › 5<7 = 35 
x3×5<5<7=(2 x 2` (<(3)<(5*5)x<(7<7)‏ 2×72 = 120×35× 56ص 

3×572× 2= ` ج اله 


M 


المقارنة بين العددين الحقيقيين ه وط توجد عدة طرق منها نحسب 
٠‏ ق اھ › أو نبسط کل من ۾ وط ونحسب الفرق 5ط-ه» أو نوحد مقامی 
٠‏ ا درن إذا کان على شكل کسرين » أو نقارن بين مربعيهما 7ھ وط إذا كان 
< وb<0.‏ 

يية 13: 

1( رن بين العددين دوا ا b=10./3< a= (3 + ١‏ 


ا 
@) قارن بين العددين 4 وط حيث TEP AA F2‏ 


® 
6 {| md 
1 


3 ۵ء '۵» ا أعداد حقيفية حيث a<x<b pT‏ 279 0 


يجمع المتباينتين (1) و(2) طرفا لطرف نجد 'ط+ط> '×+»×>'و+ه 


نہ المجال ٥+٣٥]‏ +[ ھو جص العیر ٤ ٤ ٣‏ 
ضرب طرفي المتاينة (2) في العدد (1 )لج 6 ك 
ع لمتباينتين (1) و(3) طرفا لطرف نجد : 'و-طا> × - × > اط 


١! منه‎ 8 


مجال ]4ط ,» او[ 


= 


1 
1 


هو حضصر للعدد'× ×. 


a‏ 4 و 
U yr‏ ا أ 
ATES‏ 
. أ 2 مسح ؟ e‏ 0 
a A‏ 


b'«a' «<b «a‏ أعداد حقَيِقَية مو جبة تماما بقلب لا المتباينة (2) نجد : 4 لمل ل 


e e 


ٍ Dots a4 
1 re Se 


کے جداء عد 
2و ا عددان موجيان نجد ا المتباينة (1) نجد : 7- ذا کان 4 
VE EAS Nab aes a < x < Jb‏ /8- اکان 3 
تطبيق 14: 
نقذ لرن 5742165 8/-1,73 :2 ا 


أوجد حصر العددين 3ہ × ۷5 بتقریہ تقريب 10. e‏ کل بیز 
أا |9 


|× |٩ و‎ 


(9- إا کان 5 


الحل 
- نضرب أطراف المتباينتين (1) و(2) طرفا لطرف نجد: 
x 2,235 x 31,74 x 2 4‏ 1,73 أي ,3,89 > 3 > 85(5 ّ 
T1]‏ 
,1 74 
نضرب أطراف المتباينتين (2 ) و(3) طرفا لطرف نجد: 
E ES‏ کل RK o a‏ 2 أي 29 a‏ 5 
E 3 ARE 1,73‏ 
ملاحظة: مربع أي عدد حقيقي هو عدد حقيقي OOTY‏ 8 أ 


بقلب أطراف المتباينة )1( EE‏ 


, 1,28 


16 


ن مسحة أو خعطا كلا من الجمل 
20 ¥16 


50 25 
|2- الجمل التالية كلها صحيّحة: [9ء 5] عد ء TC OBEN e€Q‏ 


التالية (مع البرهان ) 


ا اعداد عشرية. 


| إالأعداد 15~ 


- الأعداد التالية : 63 » 101 97 هي أعداد أولية. 

a“ = a7 (a)? = a, la’ = ala 1‏ ۾ عدد حقيقي موجب . 
5 - حاصل قسمة عددين طبيعيين هو دائما عدد عشري 

جداء عددیں أولیین هو دائما عدد اولي : 

b< qd فان‎ b-a SS AG, اد دا کان‎ . 

إذا كان 1)×)3- و 9)ر)4 فإن 27) )4 - 

S5 ا‎ 

4 إذا كان 3)×)5 و 4)ر)2 فإن EG‏ 

ا COTS‏ | 1 
)1 - كل الجمل التالية صحيحة : [3 »0+1[16]2,1] < 2 5€ 


- العدد |7+9| يعبر عن المسافة بين العددين 7 و9. 


13( >| ×| معناه 5٩‏ × ك ٩‏ - » م«عدد حقيقي موجب. 


OOO IO TS 
OIG OE ر ا ا ق(‎ 
۹ . ا ت‎ O E PLT oT 
€ ۴ 0C O PL ND i ° 0900 ٠ فر > ال صق‎ 
a TA eal qy 
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التمرين | 
أكمل الجد 
المجموعهة 


4 
kG Ra ET‏ 0 د KI‏ 
COSTES‏ 
ټ : چ 3 = N‏ 2 
ار ,ذلك بكتابة العدد في الخانة المناسبة إذا كان بنتى أ 
J : E‏ 9 ا | ا 70 ۳ اسي - 1 
ول الالي ET‏ 
N‏ 


جو رر عددان حقیقیان حیث ر>× ضع في مکان کل قراغ بخدی ل | و 


E -2-09....-27-9‏ ر E‏ و 2 2...2 
تمرين_3 : أحسب القيمة المطلقة لكل من الأعداد التالية . 
9 ا 0 2 - x< 23 - N31‏ - 3,14 5 2 
ين 4: 


× ول عدادان حقیقیان حیٹ / > × 3و 5کر>2 


أو جد حصرا لکل من الأعداد التالية : E Bryzty‏ 39 
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3 ج 4 E HNO Im Jn, 2006 5 / 2005. ٩‏ طهبعي. 


تقاطع أو اتحاد المجالين في كل حاله . 
E IS Io ON +f‏ 


9 HS =< joc OlU-5« + oof[« 


ويا ( المسافات) ماثمظة کل مساو اه ممایلی:(×عدد حقيقي ول عدد حقيقي) 


TT GOI 7 15-14 |x +3 |x x-7=4 
E. 


عدد مما یلى ثم أكتب هذا المقلوب على شكل كسر مامه > ر 


TD TF ae a - Dirt == 
"ù 1 8T . MD 


& 1 
TE ع ار‎ ¬ F1^: 
( (ETR ر‎ 


ن بين العددين وط في كل حالة مما يلي : 
8 


— 0 ۸ 


1 


e 
| 1 | 


اط 


| 


bD= س‎ : U A 
1| + N5 8 
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یدل e‏ ر (طءة) ۴6٤5‏ على القاسم المشترك الاک 
في كل حالة حال العددين 3 ر0 الى ج دااع لا 
.PGCD(a,b)‏ | 

b =24x 50 a = 36> 81 | 

b = 63× 42 E 322‏ 
E 2‏ 
عبّر عن الجمل اللغوية التالية باستعمال عبار ات تحتوي على رمز قيمه ‏ 
1( المسافة بين العدد الحقيقي × و (4-) تساوي 3. التمرين 17 
2( المسافة بين العدد الحقيقي إو د, أصغر من أو اوح أ الأعداد 
3( المسافة بين العددين الحفيفيين × ول أكبر من او تساوي 8,5 . ا م عد حقیئ 
4) المسافة بين العدديين لإو 5 أصغر من أو تساوي 2006 2 0 
65 المسافة بين العدديين (×-) و(4-) تساوي 27 . أ 
التمرين 13 : 
0 بين أن العدد الظببعي الوحيد هج الذي بحقق المتباينة 5 ,20051<0 2l‏ 


6 9 ا 


لتم ين 18: 
ون لتر 
E‏ 

9 ۴ | 


.2005 


:14 بن‎ ١ 
7-17-13 ا الأعداد الالية من أجل-‎ 


I xPlyltlal él x+y+z|. lx +z 


( 5 z2ُ| 
let y-=z|+y. ly+z| — x 


ی پک 


a 
و 1 ر‎ + 
٠. 0 ص‎ 3 
۹ 1 
i ١ 1 ۵ 


e anem 2 
@ 


۱ 8+ 
آ) عبن كيم اعدد الطبيعي م بحيث يكون اعدد م 
a+‏ . 
عن ف العدد الطبيعي ج بحيث يكون العدد Ks E‏ 


¿ 16:_أوجد حصرا للجداء لإ× في كل حالة . 


ر 

OKU g = 3< x< 1G 
Tay <2 2 2->×>3-و‎ 
:1/ التمرين‎ 

ى الأعداد التاليه على الشكل D.N a‏ حيتت ۾ عدد طبيعي أصغر عدد ممکن 


و عدد حفیفی . 


10 + 25 5 
0,0075 < e - 0 


. سم س 
f 6 1/6 Xx 48‏ 0 3 ۷ 


a 
ا‎ SIRI. a ns : 
. طبيعيان‎ b,;a بين ن العددين‎ :19 ¢ 


E O ED ۲)5 [ا+‎ 


س 8 )1( E‏ 8 كد +( `5092 

مع المتباينتين (1) و(2) طرفا لطرف نجد + 12 لر +× >5 ٠٠٠‏ 
تە رب أطر اف ف المتباينة (2) في العدد (1-) نجد : 2-< <5 
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تتقسم الميزة الإحصائية إلى قسمين : ميزة نوعية وميزة كما 


: إذا كانت الميزة انس بت ا 
هاا : المهنة» الجنس»؛ 
// ميزة كمية : وتنقسم إلى نوعين : 
ميز ة كمية ذات طابع منقطع (منفصضل) : وهي التي تأخذ قيما م 
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ی“ - ميزة كمية ذات طابع مستمر (متصل ): و هي ` 
: أوزان تلامبد ثانوية- در FR‏ 


قياسها؛ ی قيما في مجال مستمر من ۸ مل 


الحرارة في مدينة ما. 
السلسلة الإحصائية : 


تعز بف 2: ثرمز الى القيم التي يأخذها Ro‏ × م 
متغير الإحصائي)؛ ويشير الرمز ,”إلى تكزاز القيقة “أي إلى ع 
التى تتكرر فيها القيمة ,×. 1 
انن السلسلة الإحصائية هي مجمو عة الثنائيات ) i r‏ 
التصنبف: ادا كانت لدبنا سلشتلة إخضائية؛ صنعت عابثا نا u el.‏ 
نظرة واحدة إلى هذا الكشف قر اءة هذه السلستلة والإلماح EOL‏ ولهغا 
تحسنین على تقديم هذه النتائج وذلك بتصنيفها أي بحض رها في م 
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حسب طبيعة البيانات وأغراض البحث وتمئل كل فة جال" 
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1 ا ىبقهاء والتكرار المتجمع النازل لفئة يساوي تكرار هذه الفئة زائد 
يەر وع تكر ار كل فئات التي تليها. 


ت ل سلسلة إحصائية هي القيمة التي تقابل التكرار الأكبر. 
E‏ ۴ ة المنوالية هي الفئة التي تقابل التكرار الأكبر. 


2 


بر سلسلة إحصائيةء نرتب قيم الميزة الإحصائية ترتييا تصاعديا أو 


2 
2 : 
2, ١ U ت‎ a ۴ a 
a) E E | سے م م ۾‎ 
4 FR Nk ١ س‎ 
: e Tn 8 ك‎ 8 
EA احبر فيمه واصعر فيمه لله‎ ٠ -ب‎ ١ فی آل‎ + e 
r AO ا‎ ۳ | ١ ي شی‎ E 
1 1"F 4 : ۱ 
2 ل‎ َ 
EES ۹ | ۰ 


حصائية . 


113 


۰ # 


E A AE iT 
ALT: 


چ 0 


ذلآی بعد تر تیبها تصاعديا أو تنازليا . 
r Br‏ ا 


الدي قاعدته 4 - Me‏ › و ارتفاعه 6 


۷ 
ر 


عدد تلامید قسہ 19 يساوي ل 


وعددهم 18 يساوي ۰1,63۳ و الطول المدى 
احسب الطول المتو سط لتلاميد القسح 


1 9;60] aii 
1 ZOOL. طول الفئة |ُ7;40 يساوي طول‎ )1 
ل‎ 70 <60 “50 60 “70 


( 
ا 
( 
( 
4 
4 


a 
a 


E 0 


ês 


۲ ٍَ 1 


١ 
4 
= 


1 


a 
۹ 


7 . ۳۹ ّ i 8 a 4 E ١ ١ د‎ ' 
N : ا‎ ۹ 
« ا 1 ات‎ 0 
د‎ f 8 ek 
0 ا“‎ 2 E. 
0'i 3 | 
: 

د ۶ 

س 

ا م 


e ۲ “ ۰ ۳ 2 $‏ 
F 1 ۳‏ 9 1 : اا ظ N‏ 
Po‏ : 2 6 ۸۹ ا 
3 = 3 © 1 : 
o TA:‏ ا ع ن که زد : : 


0 
8 


سے ٠‏ کے ہس 
a -‏ . 3 
Eas SE am‏ 


LE n 


( مأ و ۽ المزة ' لإحصائية المر اد در استها ۲ 
2 ۰ 


خوات قل و يساوي 3 إخوة. 


اة أحصائية احسب 8 الو سيط» المنو ال» والو سط | لحسابي. 
:8 9 10 10 12 9< 17 


12 9 9 13 9 9 
9ء 13 9« 9 


. 
۰ 
1 ١ 
٤ 41 
. 
A, 1 
ھل‎ 
a i = 
La ) 
٠ 
LL 


“TT 


ا e‏ 
ا1د و“ فج ا 
عم 


K7 


6 
س 


االمدى هر الفرق بين أكبر طول و أصغر طول وهو 0,47 15 9| 
ار الفئة الأولى والثانية هو 21 


و نے a mE a mC‏ ت فا ج ا ا 
ہے ووی کے ہے چیے چک س کیہ ےوک کے چ د کے کہ کاک د کے س رکآ ا س ا سے کی کے سے ی ی چ ےو و چ کے کے ی أ 


ا س کے ر کے ی کہ سد کے چو سے س | وور ج = E‏ و“ یہہ ر ے سین ج صو سے سےا ہت ےر یی کی ونو ووو کک ۹ و ووو تک ۰ 


| 

| 
٣ 

| 

: 


- ج ی‎ 
aiia E gag a a E a Fag _ aaa = کک و کیک و کے ن ی‎ r ك“‎ 
| 1 جر أ‎ 
| 
ai a a a a ag os a aa ES o im -_ , aaa ر = ف‎ am 


9 CE TMS 
E E | 
2 32 LED 
EE 75+ 3 7 
یي و س‎ Suni ت‎ 


32 


ر و 
a‏ 


NC: 


3 
اس 


a. 

4 

tt 
. 1 + 


1 
کچ : 
: 3 3 


119 


۹ 
أ 


. 
۰ 
e ¥ N اسا‎ 


وھ کہ ,اکب رھ کے ری ا چ و O‏ و ر ۸ 
FF‏ د 


e | 


xX 
© 
Xx 
سسب‎ 
2 
CY 
Xx 
CC 
++ 
xX 


1 
SAT 
ا‎ 

` ي 4 


hs 


- 


5 


س چ د | . 1 
ا کد چو کر کر م وکت کے ty‏ 1 : ا : Ln E‏ ب 2 
e NAGE EG lie‏ 
FFE Fm‏ 1 
1 


3 وي a mp mo‏ لي 


0 


a 
gt 


: | 
مک سف کے Lp‏ : 


n E mr IAS aer OEY‏ و سے ا چ یا 
e‏ 2 0 

a Tn n ET o r r کم‎ 1 
: U 9 ag a Ea are ra 

vg‏ : 1 ۳ ت 


. al Aq = 


۰ 
= 0 iF 


ي“ ل 


FF 
1 


1 arz 
چ‎ 
Gan a o 


E 


E 1 


کا بجا یوت 2 


MT 8‏ ےھ ھب ` م 2 


ا ۹ :7 
4 با-٠‏ 


ا 
کے“ Aba‏ 


4 


3 2 0 
aE 0 0‏ 
پا و رت - 8 


۳ 
4 
3 
E 
TT“ 
8 
ر‎ 
3 
0 
۴ 
۴ 


۹ 


Nr > 
- . 


1p 


١ 


. 
کڪ ا 


1 0 
a 


154 - 1,954 = 1,80 أي 1,954 = 0,154 + 1,80 


أي 1,954 = 0,046 - 2 
10 أي 1,954 = 0,054 +190 


۳ 


1 
۴ i 
3 ت‎ 


0 


N 
. ا‎ 
< 2 


١ 
آک‎ 


ق 


tf,‏ د 
o NY ۹َ‏ 


e 


a 
2 و‎ 
2“ e 4 ٠ ا‎ 
8 #8 ا س‎ 
1 1 Few Tk : e 
4 LL . ا‎ 
1 MOAN EHR 
. . =: ۹ ت‎ 5 
E a. 5 ۳ o rh 78 ۾‎ E 
چ‎ 1 1 is 
2 = ق‎ # YEE e 
1 1 : N." wa 
1 e | 


0 
> ق‎ 
I» 
4 
a 
ر"‎ 
3 
8 
. 
5 
ê 


¥ 


AL 


IE 
a a 


= ۴ 
إ( ەو aa‏ چ غا 
: 
5 


E 
* 
۰ 4 چ‎ 
ê 
ء ت ا‎ 5 5 
2 م ا‎ 
3 1 1 a 
َة‎ 
4 a 
. 
¥ 
. 
7i 
۰ 
۳- 4 
کت‎ a a 
=4 
=5 hM 5 er 
5 
ج‎ 
wl 
1 
f 
ك‎ 
. 
0 


= س a‏ 
ف ا . 4 7 1 : 
3 
ا عا ت w‏ 3 
a‏ 2 آخ ھچ #7 د2 غ 5 
سے ایک اا جج : چ 
چاو ا اچچ و ۱ ااع نا چ TEN‏ 
ف e are ã IY : U‏ . 
E, Gh Rd‏ : 
ET! e‏ ۲ هھ 1 e YATE e‏ 
1 8 0 4 : 1 
wad o‏ د : ب ت f8‏ # 
ail O. o E‏ 7 1 
. کے فا ی تیا E OT OPTI EO lp a n bE‏ 
ےج = 2 3 oes‏ 
ا = ھک 2 3 ر ۳ ا ê ê a‏ 
f‏ ا َة EI E‏ ۴ 
j ٠ 1‏ ق ٠‏ اققا ل yS‏ 2 اا | 8 2L 8 1 ۴١‏ ماد ت اخ م 
چ ۴ ّ 3 i‏ ا 8 hii‏ قد ¢ ١ ETFO‏ إا 
غ2 ا ۱ : Nm‏ وا س 
۲ چ =a‏ کر اھ ج ٍ : 
pdr 4‏ < ینت ډ - E‏ ا زه ما 2ة :ةت ا 
کی چ اچم r : : a,‏ ت 
r a‏ ا ع ر 1 a i‏ 
e hee‏ 
ET ree e 6‏ ۹ 1 ةة 
چ 1 1 e‏ ت | م Fr‏ ° 
قدو e> ea‏ چ : : ‌ ii a O‏ 
ر # 7 1 ١ 7 6 ¥ A a 3 = Ebr.‏ 
m= SE a sa E .‏ = 
٠‏ ا € a‏ 
a‏ € کک فة مر a‏ ٍ ت i‏ 
a ê Fk sa : + 8‏ دن د ا 
ر چ e‏ ا ا ا ۰ ۴ 3 2 ع 
zl = . 4‏ ۴ 0 ج 
i 8 8 :‏ ج چ ۳ re‏ ۰ ة u . a‏ 8 1 
: آي مخ 
ع د ےھ ت کے اا ر چو ا : 4 ۴ 
Ise : 1‏ : ڪڪ ۹ 3 1 3 ر 1 
ة ۳ a‏ ح ۶ 1 ۴ ۴ 
ت < = اہ کھ ققق اه ۶ 2 ۴ 
gee f1 1 1‏ ت 1 
8 کا 
i . 5‏ 
n 2‏ ۴۳ ا ا 
5 س 4 4 
٣‏ 4 1 ا 3 1[ € Fare 1 1 lb‏ 
Tis 3 i CH hnr me TT TET‏ 
2 وھ ا ےھ e‏ . 
۶ 3 1 اشا 1 a.s r‏ ا ٠‏ 
م r CTS EASED‏ 
e MET ê d= a‏ : 1 
ب ۳ î Ge 1 re ad‏ 
: 4 ة = Tere es‏ 
E 1 Ss‏ ا دد چ 5 
ع 


۴ Ee ° غ71‎ 


4 م ی ن اب چ 
e apan aaa a 3‏ [ 
a6‏ ت 
. ۰ 
ا َ 
rn e,‏ 
2 0 ا ۶ FE‏ 
1 ۳ ا 
فیپ ا سے اک e‏ 9 
ي چ غاا 4 3 
ب = ۴ 


2 مني ع RR‏ 
/ 

e 
LL 


قهھ ک 


#7 ت‎ u + 


4 
1 f o O 


”+ ا یی en e sS‏ کت 


qT qa : وو‎ ٣ 


Omg o 2: mi e 


Saas Sb vas 


د 


Tn . : ۴ 
د س‎ 
: e 


چا سے ا کے کا کک 


۴ ا . 
۴ ۴ ھ ۸ 3 
٣‏ 


اتو 


i 


أ 


ت ی ت کے وا کن د ا کت یڑا اسیو سجر سے ہے سرد چک اہ چ کچد ہے نسو کی 


۴ 
1 
1 


iy ET AS 4 ۱ / 
ا و‎ . 
4 mn 


بب 1 | ا ج 


. 
د ا ا‎ iA. . 8 غ‎ le ۶ a 
ښپ‎ e . HE 0 . ر‎ 8 : 0 e 
0 a ¥ ۰ a ٠ ھچ 1 س‎ a1 
ASU ASO EE AL ER 
SE A 1 VAS a NP 
2 ا ا‎ 4 - ۰ TNS کن‎ 1 = 
ا‎ AIT = 3 وا‎ k 
سا پا ر‎ 4 i: 
> م 8 ن 1 ر‎ 4 
EOF > rO . 
0 1 5 + ا‎ 
E 2 2 
1 ١ أ 1 ق‎ GC 
IT ۲ ّ 2 1 
0 [ 
ا‎ ّ - 
4 ١ 


1 
+ 
0 

۳ 


وھچ ج ا زا i Petal‏ 


27 ET 


ت 
0 


جج ت چ ے 
لے ا 
سے ھچ چ ے 
ت سی ےے 


gS ge eS mma ~a = 
| 


1 
١ 
أ‎ 


و او وا د ean‏ 


e 


o TE 


r f 


جت 


SS my F1 gE | Bi g-., E3 


: 


e O 


NS کے‎ 
س‎ E د‎ 
١ 


نے 
ا 


oes 


LESS 


LAREN eS r 


I ‌‏ 
ہہ یکر ج + س بجا 


L8 1 
e 


ا 


یا س وط ا ای : 4 & اا ود س 1 Aii"‏ ۴ 
ا NAPA a a: i‏ ص وة ب ا 1 ٠ a‏ ا : 7 np TE i‏ 


Myr a, 3 ا‎ 
! ' 


| کے ر م ا وم ر وم ا کن ر و 
٠‏ 


1 ا 1 


٣ک‎ 
٣ 


| 


ت 


ا[ 
\ 
ا 


س یک 
Y1‏ 
3 
= دوجو د د 
aa ma 7 a e E ae hla zs. =‏ 
اہ یا ی ےی ت ی کے کے ر ےی ےک ی کے 


س ج س و e a ei E o‏ 
کا کا اھت نے کے کے و 


خا 


EE 


ت کے کے کے کت سے ی کے = 


أ 
س e e E‏ کس کے کد یھ و د یھ بے ےو کے 


. 

6 1 # 0 تيس u‏ 
ا 1 آ7 ٌ- ر تي > GCA‏ ت 
Ml .‏ 3 1۶ أ 1 کی ¬ a AD‏ 


8 مج ٣‏ ح = 4 0 ر ال (i LL‏ 


Ea 


Oma 


IS 


2 
j 


: 1 


RA 
HS 


ب0 4 


u 


¥ 


= 
a 
2 
@ 


آ مر و 
7 3 2 مذ 
٠‏ م 
ا KC? ١ C8 Sela‏ 
NES 3‏ 4ا ا Cm‏ 
1 ا WL IF‏ ر 1 lG‏ 
د ۰ ۴ ٤‏ . 1 ر ۹ . . * 4 ا ۹ 7 
6 ا : 0 ا 1 2 . 
۰ ج 1 و َ ف ل ر ا i‏ و“ اپ ۲ ۹ 7 ا 
: 4 1 : ۴ 4 : 3 ۴ ۴ او ° ۳ 
ج 5 2 1 


8 ر‎ E 2 
I 


سے سے وو نویھ 


14 


1 nn 
Î 


اا 
ت 


ت 


2,9 


0,2x +113 


4= 


ټ 
ê‏ 
9 


3+ f +2f +04 


7 


0 
Z2+#12x<0 


معنا 


1+ x x 0 


9 


x 0 


Cm‏ .ر 
1 
س = 
- 
غير : i‏ 
= ® 1 
4 4 1 
ا ۰ 
هم > 


اسه سود ل 


U 3 


ل“ i‏ ۳ 1 م 4 
4 ر E‏ 


"A 8 
^ . ق 0 ا ا‎ 
a . 1 2 . , : ُ : 92 DC 4 4 1 یھ س 0 ۳ و‎ 1 
. j ۰ 1 . ! 1 . : a - | ۰ 2 1 E 
ٍ 1 1 


a 
4 
5 


ر 


0O 
1 ١ ۱ Tf 
| 
OR 
اتد‎ ! ) 
روادنه‎ 
1 ي‎ ۹ 


a ا‎ e 1 e 1 


saa 
١ 
س‎ 


۰ 
اه 1 


کے خت 


— == س > س چس س سے ا کے لے ا و س ی 


E I-S 


ا 
Mi‏ 
E‏ 
تچ 
eyle‏ 
72 


= وت 


سے ت کے کے 


UOT TKOM 2X أ‎ 


ل 


٤ 


ی ک۴ کی 


إذا كانت خاصية من الشكل . 

إذا كانت "فر ضية الخاصية " فإن ' نتيجة الخاصية '. 
أو إذا كانت " فرضية الخاصية " تستلزم ' نتيجة الخاصية ' 
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. فة 6 صورة 8 پالدوران 
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۴ بالانسحاب الذي يحول ٤‏ إلى 8. 
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الضاعين هو محور و منصفب ومتوسط وعلیه فإن 


دى الخواص 
(MH) 1 (FR)‏ 
ر للف المتقايس 
[MH] bal |‏ . 


FMH = MHF s MAF + FHP =90° j 


NMH + FMH =9 
RHM + MHF =90° ili RÛM = NH Û yf 
. و(۲]1۴) متعامدان‎ )٤]8( قائم في ۲1 أي المستقيمان‎ R۴ امنه لمن‎ a 


1 : 5 . نے 


کت 0 منتصف الضلع ]E۴[‏ هي مركز 
ر لدرة لمحيطية بالمظٹ ۳8٤‏ فان ع( _ ۵ 
1 ر 8 .(FB) L(EH)‏ 4 ا 
3 “صف [۴٣ع]‏ هي مركز 0 
جيطة بالمظان FA‏ إذن ت 


.۸ في‎ 
A 
(EA 8b 


| اٿن 2 
) 


7 
کہ س پ س 


ا (E/‏ ) عمود متعلق بالضلع [۴۲1] 
ج 
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١ 
طا‎ 
1 


4: TET 


د لکوت س أحدة E‏ 
نعلم أن أعمدة المثلث الثلاثة تتقاطع في نقطة 3 ۰ 


إاذن × هي نقطة تقاطع أعمدة المظث ۴۲1۴ ومنه ينتج أن e‏ 


۱ النقطة ۸ هي صورة النقطة 8 بالدوران ذو المركز ۵ والزاویة م 
2) النقطة 8 هي صورة النقطة € بالانسحاب الدي يحول الو و 
النقطة 8 هي صورة النقطة 1 بالتناظر المحوري ذو الفحور 0 | D‏ 
( 
( 


4 اأذفطه ءءء هي صو ر ۀ النقطة A‏ بالتناظر المركزي دو مركز () 0,؛ ` | ل اباب ٠‏ 
1 : ا | 
5 اأزقلة 8 ھی صور د اأنقطة B‏ بالدوران الدي مرکزه O‏ و زاو يئه ٥ر‏ 4 ) 
1 س ۴ | 
6 الدوران ذو مركز 0 والزاوية 90°- هو الذي يحول القطى |٥|‏ 


|8٣ [ القطعة‎ 


1( دنا BM= 3,5cm « AB= 3c‏ 
نعلم أنه إذا کان ۸8٤٥‏ مٿظث قائم في 8 ى 

فان النقطة M‏ منتصف الوتر [4€] هي 
مرکز الدائرة المحيطة بالمثلث ABC‏ أي J) M+ ME =MC‏ 


2( 7 = 3.5 × 2 = 81 × 2 = 4€ ولدينا حسب نظرية فبتاغور ٣‏ طا ئك الول 
/ ا ۳ AU , BC ٠‏ 


JC = AC - 4B =7 = 3240 


BC = /40 = 210-0 4n و‎ 
x48 Ex × 2/10 099,4807 مساحة المظث ۸8€ هي:‎ 


8 € ME = 7 g(BD)J/MF) ji! [AB] ,و‎ [ADI 


1۸4% 


ر ا 


D ak 2‏ 
a‏ 2 
1 ن الرباعي MNPF‏ متواز ي أضلدع 1 


ې ازېي Î‏ اة 0 نقطة تقاطع قطريه 
ی 0 زف القطع | [HKI[NFJ. [MP]‏ 
MNPF E‏ م 


المتقايسة: س المثلثات لمتشابهة 


المثلثات 


ات قات المتفايسه : 
e )‏ ذا كان صورة أحدهما هو الآخر بالتةاظر 


/ احور لتتاظر المركزى؛ء أو الانسحاب» او الدوران . 


5 (انصف أ ا : آذا کان ۸8€ و ')'۸'8 مثلثان متقایسان فاإنه يننج‎ MA 


e 


زر ية فتاغر+ ضلاع المثلث الأول تساوي أضلاع المثلسب, الضباني أي A B=A'B'‏ 


“8 في كل خالة من الحالات التالية : 
ت لھا ت 
حصور بينهما من المثلت النائن أي A4‏ ا Ps‏ ا 


الحالة الثالثة : إذا تساوت ثلائة أضلاع من آلمّث آلا J‏ 
المث الثاني ۶ BC, AC=A'C , AB=A'B'‏ 1 1 أ 


يتشابه المثلثين ABC‏ و A'B'C'‏ في كل حالة م من الحالات اله 
زاویتان من المثلث الأول مع زاویتین من ال 


es i 


E aC 
الحالة الثالثة : إذا الأضلاع الثلاثة للمثلث ا‎ 
rc 
TIE TaN 


. فوس‎ 
a 


1 0 8 8 ر‎ 
a 5 : 3 I a ض‎ gو‎ ABC E ةه التشابةه د‎ 
ھا‎ 5 
e. 
| 1 CN 
= 1 


1 
"AE 
ا‎ 
ll E 
۹ 


li E و‎ e ٠ 1 ا‎ 
AI DEE : 1 . ا‎ 
5 . . 0 1 آ1 : 2 هټ - ۲ ا 1 .1 ن‎ 
خ‎ û a ۳ ish ۳ سس‎ ۰ ۱ : 
ه‎ N Deste و‎ 
= Cr! | 
ا‎ ni. 3 : 
0 
ETE vr 
۲ 1 1 
1 - 
r 1 
1 - ز‎ 
SE 
a 3 iT ۱ € 2 س ا‎ 
hy ا او تھے‎ 1 
e 3 ا‎ ۱ 
۹ E ٠ 0 Cea AID 
0 3 
4 0 ا‎ [ 8 
ر‎ e a 
۸ E 71. © 1 1 
5 0 ت‎ rt 
ھ‎ 4 vn ا‎ i ب ه‎ N 5 
4 ف ر‎ : . ۱ 
کے‎ » ٤ ٤ 5 ج‎ 
. : O 
iw 1 س‎ 
1 4 1 


> 


EC TAB 


i < a i‏ ۽ متشابهين' نسبة 


f. S>‏ ن 4 . ê ٠‏ | ف 
. البألوفا mS‏ ع الد 


Li ۴ 
EZ 1 
ر‎ e 4 


ا ا سخ هما مثلثان متشابهان . 


: ان ا اد إذا تناسب i‏ القائمان من المظشث الأول . 
: ويم مين في المثلث الثاني . 


تا لاان القائمان ادا تناسب الوتر وضلع و من المطتث الأول مع 


A'B'_ BC . r ) 
چ‎ AB o دد 2 ي‎ | 


زہ الملٹان ۸8€ و ۸'8'٣'‏ متشابھان 
تظبيق 1: 
۸80 مئت کبنی () دائرة محيطة بهذا المثلٹ» ٤‏ نقطة من )٤(‏ بحيث ` 


|د قطرا للدائرة 1 المسقط العمودي للنقطة 4 على المقر ۰ 
ضن م 0 ارهن نل BAH = EAC‏ . 


الت 


8 د ۰ 
ن ان المتلین A1‏ 8 و٣8‏ منشابھان 


d(C 1 1 (AH) ا‎ 
piA=»™ 


ww : 
e 
ر‎ 


غ اتان انما ا ن لدا eS‏ 
HBC AÊC.‏ ق ا Nh‏ ي 
ل 
تتاوي زا اوایتیل من المثل | 0 
تر | e,‏ 


ولدينا الزاويتان s ABC‏ 
(€) وتحصران نفس القوس © أي 
اذن لجال الاو من تشابه مٹظنین 
المثلث س BHA = EE‏ و 


RR 
زاویتین من‎ 
3 ا‎ 1 
3 إن‎ 

e و‎ 
ا ا‎ Ui ADS 3em. AB=- 


SCIN متو از ي أضلاع حیث‎ ABCD 
1 oueo. الضلع [ [)(] فى النقطة 1 ويقطع المستفي‎ عطقي84D‎ 
ادل‎ 


1( بر هن 3 المتلشن ABN; ADM‏ متشابهان ومتقايسا الساقين . 


AM == AN برهن أن‎ 2 


O SE 
ا‎ ٤ . [ ا‎ 

: 5 م az‏ اا اٹ ذا في A‏ 
دخیلتان (لأن (۸5) و(٥8))‏ مستقیمان 0 
I = HRY 2 al 0‏ 
متو ازيان و )۸N(‏ قاطع لهما 57 A41‏ 
Bi ۸ 1 i - ^ ٤ E‏ 8 ۸4 
فهما متقايستان أي 48 = ٠ )...24M‏ 
40۷M - 8۸‏ لأنھما زاویتان متقابلتان 


قي المتوازي الاد لاع 
ومنه المظثان ۸5 9 متشابهان لتساوي زاویتین م لٹ الرل 2 
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ا 


اوه 


ur 


1 ۷ ,۸3 تایان فا 


OLIN 
ىه الاساسي‎ 
F3 AD ı AM 4 DM : 


„ للت ۸5۷ إلى المنلت 8ي = 


7-8 2 : 
ك 4 7 اتن‎ 2 yg ABN ڪs‎ ADN uF 


a 


ت NTT EY‏ 
رمي العدذد الحفيعي م 4 قوةا 


كما يلي : 
ادا كانت M1‏ خار جح الدائرة MAx MB )€٣(‏ ` 


دک 
اذا كانت [ داخل الدائرة MAx MB < )C(‏ = | - 


0 اذا تساوى 0Y‏ من المثظث الأول مع ضلعين من المثلث ا 
2 إذا كان مظلثان زاوية مشتركة فإنهما متشابهان . 
3 کل منلثين قائمين هما مثلثان متشابهان : Dy‏ 
4) كل المتلثان المتقايتة االشلعين ال قلات ا ا 
5) إذا تقايس مثلثين فإن هذين المثلثين متشابهان . ٌّ 
6 إذا تشابه مثلثين فهما متقايسان . 
7 كل المثلثات المتقايسة الأضلاع هي مثلثات i WES‏ 
8) إذا كانت هي نسبة تشابه المثظث ۸8€ إلى لمث E‏ ف ۳ 
E = RAL,‏ 0 
9) إذا کان ۸8٤٥5‏ مستطیل فإن المظثین ۸8€ ۸8D‏ ۸ 8 : 
0) إذا کان ۸8٤5‏ معین فإن المظشن ۸8D?‏ , ۸8€ 8 1 


.5 1 8 ) 
: 4 ا ا ا i‏ 4 
توازي ا . برهن ان ABC‏ 9 | ا فملاا ساشت | ا 
# ا : اض r‏ 
r :‏ 
1 
mf"‏ : 
" 5 
ألذ . 
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a‏ 0 قط 


8 ا 
e‏ 1 | ڊC(‏ اقرتان ‏ انقطة A‏ المستفيح )۸ )ا 
e i 1 (NDT‏ 
م ۰ اس (d)‏ في (C) RS‏ في اانقطة ۲٥‏ 
د ~ê f‏ 


ا 
۸80 بشت کبفي: لیکن (× 4) | مد 
ی ل ا TT CABS AC ma‏ 
برهن أن المظثین ۸€ و 8 ۸۷M‏ متشابھان 

ان . صب ۸۷1 إذا علمت أن .AB= 3cm, AC = 5cm‏ 

| شین :۸807 متوازي أضلاع Ng M‏ منتصفا الضلعين [8 4إ ]C5[‏ 


منصف الز اوية 84€ وN‏ نقطة مل 


1 ن المثلثين CNB ڃyA AMD‏ متقايسان نم استنتج ان N‏ 
و عن طبيعة الرى 

ا د .MDNB‏ 

.[BC! | اضلع‎ e 1ء‎ Sie 


2 ےل‎ 
ÎÎ BC aM ACM ABM j f 
a 149 


الضلعين [۸€] و ]A۸8[‏ 
1) المظغن A M8‏ و AN€‏ »2 المثلثن BMC‏ و : 


ا 
1 1 ۳ ۴ 
a 7N‏ 


SS 
ھ‎ . 


»® ت م N,‏ 
0 ن 5F‏ 


مع الأضلاع الثلاثة من المظث .۸٤٣5‏ 


n 


f 
BÃEÊ اة‎ jll 1 (AM û 


ك 


A۸A0M ڭىن‎ 
(OA) ù 


عمودی ان على )d(‏ 


2-8 3 
اک‎ O4AO =90° + 9F =1 
2 


د e‏ 8 ا 
ي لھ ر 4 0 لے أسنعامة ۽ أحدة 


o 0A0 40۴ 3 


: : ۹ i 
» ة‎ 1 
٣ 
ا‎ 
¢ 
ل‎ f 
ب | شل‎ =“ 

1 


AO P; AOM e‏ منساو يا | الساقين , OAM = 0' 4P‏ (متقابلتان 


E OM=OP;04=04, Mû = 40 


ت OM Ù‏ 1 
AO»‏ متقابسان ومن التفايس ينتج أن 0748 


* 


ااا 
a‏ اوه :د سو 


=1,5 e › ۴A=۴8=2,5-17 حل التمرين 4 : لدينا‎ 
۳ ملم لن جوع لززنا دان ا‎ 
e نظير المثلث ۸8۴ بالنسبة إلى د‎ ۸8۴٤ بما أن المظثٹ‎ 
۴ | e . فھما متقایسان‎ )۴8( ۴ 
` BÊE= AFB s, BÊF = FBE = ABF = FB أي‎ 
te + 2FAB =180° ‘eliza 2A4FB + 4FAB = 360° 
2 ÊB + 2FAB + 2ACE = 360°: AFEC ولدينا في الر باعي‎ 
2 من العلاقتین‎ )2(....4 ۳8 + FAB + 4€ =180° أي‎ 
p# + ACE lisa AFB + 2FAB = AFB + FAB + AĞE 
E E FBA BCE BÊC jij FAB = 4ĞE ain, 


8 0 “BE إن‎ 8 F متساويا الساقين في‎ ig ABC ae ولدينا‎ 


5 
TE Oem | S25 .۵ 


M4٥ - B۷ (1‏ لان (×4] منصف للزاوية 84€ 
E OAM AC‏ 
AB | AM‏ 
ادا تناسب ضلعان من المقث ا مح الصد 
لزاوية المجصورة ی لمث الثاني Sg eo‏ 


AM = AB x AC‏ معذاة؛ 


٠ متشابهان‎ 


اا 
E‏ | دة لمطت ABM‏ هي : 


TE 
O, = — x MC x AH rt, BC x AH و‎ x AH 
2 2ھ‎ 4 


ا 


MC = BC: 


2 


hw u 
| ان‎ RI a 


lk. 
5 -— BG, x AH 
4 X 


ساحة للت ۸1 هي : 


3# 


% _ 
4 1 ٣ 
ا‎ 
E 


أ ف ۴ 
| ف 


ر 


وا 8 ا ۴ : | ۱ 
° د 1 ) EF MIF‏ ۲ — 
ر 0 سا ىلىك الى H M A‏ 


BA) 


ء a‏ ۴ 1 ۹ % 
) تلاحظ ل مسا حل المناف" 


© ۸ 1 اش 
سے Fk‏ 1 ۰ 
ت نقتل نھن که ê‏ 


اس 


متقابلثان طلاشتان ۱ 


2 4 


BM = 


1 انم‎ 
TT DAM AP = x > x BC x AH 


& 


ont‏ ` لمثلث 8٣۴‏ واستنادا إلى القاعدة الابقا ف 


ABCA, AMF jın ht‏ ذا 
ادن تساوت زاویتان من المثظث الأول 


مع زاويتين من المثلث التانى ومنه 
المظتان_ eB CA AMF‏ تشابھان ویکون لدید ' 
AM ME AF‏ 
ACM-BC adB‏ 
oe :AM=1,4cm «AC=4,2cm «BC=3,9cm‏ | 
ا A 4 AM‏ 4ر1 ا ا 3 ر | <C‏ 


0 3 E FE EB 

CE 1,4 x 3,8 
. ES WF =-— TT Ic معناه: 8 = ومنه‎ e 0 
ا‎ 4,2 2 ET 9 HE SBC 


AMF a :‏ ا O El A<luu‏ هي K‏ ا 
ا و 2 ومنه 1 Em‏ 
ا kx9‏ 
۳ انلا B A)‏ 4 


1( نقارن بين المٿلثن AMB‏ وANC:‏ ج 7 
AN=AM‏ لان M‏ وN‏ منتصفا e |A۸C[‏ 
AB=AC s[AB],‏ ۹ “ 
AC=AB‏ و 4 زاوية مشتركة . 
إذن تساوي ضلعان وزاوية محصورة بينهما من المثلث الاول مج 
رز اوية ماحصورة بينهما من المقلث الثائي. اذل ا ي ك 
2) نقارن بین المثثين 84° و l :€×N8‏ ا 4 
BN-=MC‏ و MÊB=NÊC‏ و 8C1‏ ]ضلمع مشت o‏ 
السابقة فان المظثين 8° و 0)N8‏ متقايسان. 
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Ên dE 
DD . »AB=2,8cm ولدينا‎ 


پونا1:بنساری . 


٢ ا‎ 

CBD = AC +90 
ABG = 1i9 
A6=DC ji ومنه المثلثان متقايسان ومن النقايس ينتج‎ 486 - =CBD 


أ پتساوی شعاعان CDs AB‏ إدا کان الرباعي ABCD‏ متوازي 
ق لاء ا 


oa 
شعاعين‎ 7 ٠ ف2 لن ت‎ 


.U+V هو الشعاع‎ V gu الشعاعين‎ a 8 و‎ 
re ٢ 3 


8 = 7 فان 


E E 
| م م‎ e و‎ 


: ٣ ھا‎ ۴ 
8 - : ¬ ۹ 4 7 
# 1 4 @ أ‎ 
= : 0 أ‎ 
۳ ٣ ٤ 


24 
. ۳ Tw 1 û1 1 
ك‎ 


خد 
o‏ 
٠‏ 
> 
eh‏ 


0L 
L3 
۹ک‎ 


ا 
r‏ 3 
E‏ 


= a 
1 2 


۰ 8 "e 

ف ةة ة . 

۲ 1 ۱ 
2 
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تعریف _3: ضرب E‏ 7 بالعدد الحقيقي × غير المعدوم هو الشعا. ۳ ۱ | 
# له نفس منحنى الشعاع 14ا ٠‏ 
ف لغش اء 2 إذ اا6 تمد سنن د | 
7 إذا کان × سالب تماما . 

طويلته تساوي جداء ظويلة 7 بالعدد| )ا 
فواص ‏ 
1) إذا کان 0 = ۸ فإن 0= k‏ أو 0= ۸ 
2) إذا کان 7 و 7 شعاعان او ے ,»ظا:عددان حقیقیان قإن : 

(a + bD)Uu = au + Du . au + ¥) = aii + ay 
1 0 a(bu) = (ab )u 
إذا كان 7 و 7 شعاعان لهما نفس المنحنى › فإنه يوجد دنفت ا وراه‎ 3 
BA ft f " p0 


معدوم ) : ku‏ = ر أي ر 


E 0 جنا‎ a ل‎ El u“ te 
ملاحظه : مهما كان العدد الحقيقي & والشعاع ا فإن: 6= 01 ج ات‎ 
دابا شما‎ : 


5 ثدت نتا متمايز 5 e IR‏ ا RF‏ ۳ 0 


لتكن 0 1ء [ ثلاثة نقط ليست على استقامة وأحدة . 
نضع 1= 01 [٠‏ =[0 نسي لثحية (ز 1 ا 


معلم متعامد ل 
i)‏ و j‏ متعامدان ولهما 
نفس الطول) 
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[ | مھ ف 


خ 3 ھ 


۹ 


١ 


am 
۹ 
و‎ 


0 ADPoa ES 
AJB 7, ( هما‎ 45 he 


CEE ENE kl‏ و 'ر=رل 
الإشعاعان 7 وت إا وفقط : ت 


7 1 ۱ 5 )أ 
اہ گا لشعاع ۷ ١ ٣‏ هما( ر + ر × + Xx‏ ي 


U +V=(x+X' J + 


وک شاع 7ا ها ( وا )أي ر + :6= ki‏ 


اگ 8,4 نقطتان من المستوي إحداثياتها (ر:ر>) “(,(: ,6 جى 
رتبب . 


e‏ 8 أي 


AB=(x, =x) +O, 


فن | 


9 


by :2 


اح صف القطعة [۸8 ] هما ا 


: الاشعة المنوازية‎ ١ 


١ a ¥ 6 0 e ریف بد بس‎ 

شعاعان 7 و 7 متوازیین إذا وجد حدد جباي ٤‏ ا 
Noss‏ . | 
Kt ( ۴ |‏ - سے U8‏ ا 


# وفقط ا كانت احداثا 7P‏ تشک 


ق س 
ا 


PE‏ 4 س 
kk Ia ““‏ س 
r, 1‏ س . ا ٠‏ 0 
e OE YT‏ 
کل ّ 7 
CNS ê ¢ ١‏ 
ا : ۹ 
ae :‏ . 
ا 1 اظ 4 
1 1 - ۰ 
A `4‏ ° وض 4 ا U‏ 
1 
JI Ser: ,‏ 
ن 8 2 : 


0 5 a 
eee O ET : 
4 ‌ - I ا‎ a 
OI َ 
¢ 1 4 ۳ ا‎ ù t 
۹ Û 1 5 ارز‎ 


۴ ا م 
أ J i i EUT‏ 
جو جدول تتاسبية أي با ال ad bez‏ . 
الحا : يما أن ro‏ امنور 


لتكن 8 + 4 و( ± )€. يكون المستقيمان )8^ (00) متوزيد !1 : lı‏ 
اذا كان الشعاعان AB‏ و CD‏ متو ازیین.  j : ka: Ok,‏ 
تكون النقط 8»۸» ° tC‏ استقامة واحدة اسستقامية) إ O ٣‏ ۱ 


طد ك یا E‏ 
نای منسوب إلى معلم متغامد ومتجانس N erî,‏ 


>+ ×| و2 
انش عة النقط M(x; y)‏ التي تحفق : i 1 1 E‏ 


e و‎ 


a 


¿ دى المعادلتين yp‏ ور 
/ 4 6 3۴ عة النقط إل 
aE Np‏ ` لتي 
ا .ABCD Ce‏ 


مع البرهان ) 
۴ کت ۴ منتصف [48[ AF - BF jl‏ 


اوك / i‏ کان ۷) 5 فار ن طوبله الشعاع 7 يساو 


ي جداء | العدد )ن بالشعاع 8 


(o: احدثتا 5 هما هما (3;4 -( في المعلم‎ OM- 3 i: J 
ب شم ا‎ E کان و‎ 
a El 
علسىی‎ D.C.B<A مدو ازیین شان ل ا‎ Nar و ن شعاعان 18 و‎ 
اقا رد‎ 
e OD n FR و * ك انور‎ 
CD yg AB على اميتقابة واحدة فإن الشعاعين‎ DıCB:* E 
لين‎ y1 
ل عر ر مرره‎ 


ازية مع مع الشعاع 1 حت 


C08 € 4‏ ثلاث نقط 


7 


AB م‎ AC ت‎ 7 7 


أ 


1( مين لحدلايتا النقطة ۲ بحيتث :1۲-37 > ٠‏ 


2) عن احدتيتا النقطة ۸ بحيث : 27 = ‘AN=‏ 
النقطة ۸ بحيث 2٧‏ س3 oF‏ 


« B(2D) «4(- 


ve 1 nh‏ د فت 


اف ا 
a0‏ شات لنقط .NceM<F<E:D:C: BA۸‏ 
لطبت ده 

.K احلا النقطة‎ 2 a 


کک من المستقیمان (48) و() متوازیان ؟ 
D(0;1) « C(-3;-1) « B(:‏ 


DÛ: .--26( »C(2;6 6) «B8 B(-6 66) 4 1 | ۷ = إ9‎ +3 


ادي لمنسوب إلى معلم ( ,] :ه) النقط لنقط (4)»;2 » 
C(2 #‏ ۸ عدد حقو 


جيفي رر ا الحقيقي xX‏ 
aa‏ / امم ۶ وا ا 
ت واحله علي استقا ده 


161 


AG FE O rT 


۴ کد‎ 1 1 | : ıi 

is‏ 0 ا ْ ۰ کک م I‏ “ و 
ا . و ت 1 اف e‏ 
ST 27 3 a 8‏ 


9 9 
٠ ر‎ 


1 


AI 


POG 


و ت 


النقطة لذن ( ۳ ,8&9 > AP(x,‏ 


-~|= 0 E +) , و اكل‎ xX 


a E E (x, 2ك 1 و20 رەز ب ( ل5‎ 
AN = 27 N(x + 27, =1) 
(% + 2) i + ا 1-6 10-= )1+3 2)5-= 1(7 - ر(‎ : 


10-=2+ , 6¥-=1- 4 ادن 2[ = ks‏ و 5= y‏ 
و وه (5-;12-). 

ls 7 بذ (بلزره) إلى لحدائيتي ي النقطة ۸. إذن‎ : 
2 AR = 3u = 2v ا‎ + 42y, = 
x + 4+ (2y, - 2) = 44737 ا‎ 
22 i F2», (j= 4 ir 


ا 54 أي [ س r‏ 
ا 


u: 3 e E 2‏ 
متو اریاں و ستقامة واحدة إذا و فقط إذا ا ش ت i‏ 
N Ee:‏ 
0 تكون النقط ۸ سام : 
48 4 متوازیین . 


٤ 4B= SY. —X, TT OoO- - ا = ز( ر‎ > 8-27 
E Gt 1+, کو‎ eos IE 


بما أن الجدول يمثل وضعية تناسبية فإن الشعاعين 46 و 4 متوازيان 
مک es‏ 
.AB= 4C s‏ 


ادن النقط û C,B,A‏ تقع على استقامة وأحدة . 


1 س 


e TE LB TB -HBi-T نعم أن:‎ 


ڍيکفي ان نبرهن أن الرباعي EBFO‏ متوازي أضلاع أي نبرهن BE = FO‏ 0×00 


BE = Bû+ Ê= B+ Dı 


FO= FE+CD+ DO 
- CD + (FC +> DÈ) 


OT BA + (2F + DB) = BA + (CD + DB) 
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/ متوازیان 


T- 
0 
زم‎ a 
١ I 
: 


1 B+ 4D 


0 (ر;x)‏ احدثيتا نقطة 1 في المعلم 4B, AD)‏ ;4( 


4D= FC نط‎ AT = xAB+ yî 


DC = 4F = 


ر 


با الس کو انقطة ۸ فإن احدشتا۸ هما )٥;٥(‏ 
ا AB =1x AB +0x 4D‏ فإِن احدنيتا 8 هما )1:0( 


AC= AF + FC= 4+4 ù 


فن لذاشتا النقطة ) هما 3 
2 


مال اتی = 40 فان احدثيتا النقطة ‏ هما (0:1) 


AD=. 11B, AD J‏ و * ا 
AE= 4F+‏ فإن إحداثيتا النقطة ع٣‏ سا( 


ا 


فان احدٹتا ۴ هما )4:0( 
| 2 


ET D7: 
AM => AF +7 


س 1 


|65 


0 
4 


2) بما أن × منتصف القطعة ]N[‏ وباستخدام ! 


اذ ر 9 0 
gaê f‏ 2 1 
١‏ ی " 8 4 1 1 4 
ا 1 ١‏ ق Mı‏ ا اق 4 
ك i = ٤‏ 1 1 "3 
E FF Ft 4 : . ۴‏ غه 
ع 2 : E‏ س 1 . ا أ 


0 


ن (48) و() متوازيسان 


١ e Û 
NE ra د‎ 


i 0 1 
li ا‎ E, 
A a 3 
1 سی‎ 1 
3 am E" 
SI 2 1 5 
| i : 
4 8 ET i 2 ف‎ . 
س‎ 53 


AB(- A QET (1‏ 6 062 0 
بما أن الجدول لا يمثل وضعية تناسبية فإن الشعاعين 48 


7 


و C2‏ غير متوازيين ومنه المستقيمان خو موان . ا 


بما ان الجدول لا يمتل وضعية تناسبية فان 
الشعاعين غير متوازيين ومنه المستقيمان 8ى ى 


و(0) غير متوازیین . 


(2 ی xX) — [ × (x‏ ت 4(1 معناأه: 
ومنه 6= ×3 أن 382 , o i‏ 


۶ 


م جل کل a ٠‏ . 
یں حفيعين × ور قان الجدول ’| 
ےا ` 1 : ول )1( يمنثل صر و 2 r N‏ 
:0 ا اجداول (2)» ( 3 (4) لا تمتل mS‏ ` 
ن لشعاعان yy‏ ا 


اط 
حل لتر اجی: 


ضعنات د ه2 
وضعيات تناسبية إذن في الحالة الأولى 


تو ازيان : 


E 


HI HLH BR; 


E Th 
E E e to qa o E û 


4 
1 


E 
E EF 


AHR NAN E 


َ 
1 


ERN FE 


i ¥ ¥ 


MS ¥ 
ه‎ 

SS o ن‎ &@ 

ari ¢ 


HE HRRK RA 4 Ê 


5 
8 
a i 8? ا‎ 
1 
آّ ا ر ا‎ 5 ١ 
a E, 5 2 i : ۹ 


1 
8 


: o: € a E 
mn FF mia na Rih aa ah daa oa = 
۰ " ® 


ن 4 َ . ۴ 


$ ERENESN BNE 


PETITES 
LELLCLELLL LLTTLT OTT 


LELE 


TENT TIT TTT 
ILE FTIEIEHEEEEEE 


لالا الا 


: 


۷ کي ضم۾ چ اج > 


1) 41-=(37- 4)21-= 127+ 8= 7 الع 


Ei 


أي 47-= «(4-= ) إذن الشعاعان 7 و 7 متوازيان ا 


N2 
a 
کل‎ 


| ا 


اي ر Ea W‏ | إذن الشعاعان اوس متوازيان ٠٠.‏ 


ه۵ 


3) بما أن ت يوازي وت يوازي س فإن 


1 
3 
7 

3 
3 
£ 

i 5 
LI 
1 


0 i# : e 
ED. bh 
i FE KC 


ا ى وة بني 


ر 4 لحفبقةُ ا E‏ 


و نبلية ذات مجهواين EEE‏ الحقيقية التي 
TE‏ 


بعني إيجاد کل 


ا 
لثابة (3:2) هي حل للمعادله : 7= 4y‏ - ×5 


4 3-427 ×5 (توجد ثنائیات اخری) : 
لذ 4¿ 3: كل معادلة خطيه دات مجهو لين حقيفيين : ax + by =c‏ حيیث 
e‏ تقبل عدد غير منته من الحلول . 


ax + by =c 

a'x +b'y=€ 
` (8) مجهولين يعني إيجاد كل الثنائيات‎ e 
, حفق المعادلتين معا‎ 


يف 1: نعتبر في ۸ الجملة (8): 


a“‏ کان 0 = ط-'طه فان 


منته من الحلول 


۶ اذا کانت النقطتان لهما نفس الفاصضلة ) فان 
* إذا كانت اانقطتان لهما نفس الترتيب م فإن 


لیکن (۵) و( مستقيمان لهما نفس ge:‏ £ قا :1 


الحالة الثانية : ليكن (1) مستقيم شعاع توجيهه 1 إحداث 
إذا كان 0 = ى فإن المستقيم )d(‏ يوازي محور الترا 
* اذا کان ±0 » فان معامل توجیه | 


۷ 


. ادا كانت الجملة تقبل, حلا وؤ حیدا ذذ 
او التعويض. 6f ht‏ : 2 


CEA. FE Ge 
î 4 


7 


"ax#DyFc>0...(‏ : ( مو طغير معدومين معا) 


م مو مجموعة نقط نصف مستوي مغلق (ا3 


pen 
ذى المعادلة 0= + رط + جه ولتعیین هذه المجموعة‎ 


nk 
من المستوي ونعوض إحداثيتها في المتراجحة‎ M(x, 


ية كيفيه )و 


اة ميخة قان نصف المستوي الدي يشمل النقطة Mı‏ هو الذي 


اکتت ل ا 1 . 
لجمله خاطه فان نصف المستوىي الدی لا يشملل النقئلة M‏ هو 
أ 2 ص أ ۰ 
ي قق | عاده نحدار للسهوله الميدا (O‏ ه 
تفر معوماك : 
صده kL‏ گلا : اض هي 
ET 0‏ 


ك داه تة 
ٿم في لمستوي معادله 


اسقین رد من لشکل eer‏ 


نوي يمل بيان دالة تألفية . 
0 4 2۹ 
X‏ معادلتان 


ا N‏ موازيين لمحور الترات ' 
e‏ يم لني ٠٠‏ أن معادلة الصيتقيم (۸8 
١‏ 8 قي شی ) هي 5 کا 
E‏ ا ور # ي محور ر الفوا دلته : 4+ ×5=ر.. 
H8 E‏ صل فين ليس له یا 
.0 ا y2‏ 2 معامل توجیه . 
تقبل حلولا , 
عا رید إ[! 
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n O Ty +‏ 
9( المستقيمان دو المعادلتين 3 × و ۴ 2 


. M(-3;4( 


. بين أن كل معادلة من المعادلات التالية تكتب على الشكل: م + ×= لل _ ا يم 


1) 10= ر5 3x+‏ . 2( در 3( 1=0+ ر x+‏ 1 


التمرين 2: ایا ای محم د 
عين في كل حالة معادلة مستقيم (۵) يشمل النقطة ۸ ويوازي المستقيم (۸). 


AOSPFO Ay =5x +3 A(-154) (1‏ ۱+ ×2 == ر( ار 
بے 


التمرين 3: ا 
B24 0‏ 


المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (Oo;T,j)‏ نعتبر النقط )۰43:1 س 
.٥)-15-2( ›B)3;-2)‏ عين معادلة لكل من المستقيمات (48) » (86)) ٠‏ "أ ي شر 
.(AC)‏ ا 
التمرين 4: بين في كل حالة أن لجملة تقبل حلاً وحيدا . ثم حل هذه ف" 
2 3 


ET 
۹ 
۹ 


1 3x - ر4‎ = R-4AD 
® ED 
4 س ¿ 5: ليكن (۴1) التمثيل البياني للدالة / حيت:‎ 

Biz ٠ أعداد حقيقة‎ ٠ و 4ء‎ f (%) = ax” + bx +c 

1) عين العدد الحقيقي > بحيث تكون النقطة )4(0;2 ی 9 4 (H‏ 0 1 
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2 


عن لجة جيك ( 6 ج 


ا Eh‏ . ثم حل الجملة (,8): 
ر ر و۲ ثم استتتج الشائية (بر:×)حل الجملة (8) 


F-3 ¥ 


y= 2x +1 


ییو مط متعلد تجا 2+ ×- < رل( 


البة . 
و ری سوب إلى مثلم ( 0:1:7 . 
ق 45-7 › (8)2:4 › )3;2 C(-‏ 
û‏ وسال المستقيم (4) الذي يشمل € ويوازي المستقيم (۸8). 
مظان في كل حالة أن الجملة إما لا تقبل حلولا وإما تقبل عذذ غير 


5x- 
۹ر‎ Eat 
3 10x” 


6 1 0 0 E 


im. 


کک ٠‏ 
سف zl‏ س 


3و 
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زیا 
Î‏ 
13 
3 


0= 


| 


د 


ن 


معادلة () 


i 


اا 


a+ 


U 


Î 
1 


3 


تر 


س 


س 


لے 
اق“ 


7 غ ر ماا 


ز توفي اصدا امود ا EY‏ 


د 
4 
ج ر امنا 


م 


و اد" 


اق 


١ به‎ 


م 
3 
4 


ب 


)d(و‎ )4( 
Sx +P 


کے ٠‏ سے وی نھ اپ ایی > ج 


aa. gee o AAT AF 


ge 


مدو 


9 ومنه‎ 4= -5+ Pp 


یقن g7‏ کیھے کہ یھی سر دہ ١ے‏ ق ووک کے کیک ا 
E lg 1 yr E Ry aaj NL 2"‏ 
ےا ,اھ ے تھے ایک رودب ١,‏ ااا ییاو نے ہک یچ لے سے ا 


ہے e‏ . " . 
e : ٠‏ 
a‏ ج اپ یه ې چ ٠‏ یو قداس چ دپ "۳ ی 
ےآ زک وو یاقا کے ہی ی کے ےکی کے کہ اا کار ہے یی < کے ےا پا ١‏ ا ہے Î‏ 
: 


از 


a an neq sand aa 1 


ي 


يا 


قرغ کے جیه اټ قي عي انی م 
RT r a _ e‏ 


کر کک چ کی ی2قی کیہ رکید یی رق ےد د SA ea‏ ی اکر یور پاد اتی چ را ی پک یرکو ریت یی کے ی 
E e‏ د کی کش پچ کیت چیا پد یی ایک درک ۰ ی یه 


یو ہے اہر کیک کے ا راق کر ر ا اھ کے کی ےک تی ہک یک اھا یکی ےکی کہہے کا کی ای ر 


ن 
ر A ٠‏ تند 


یھ کا کہہے ےی کے وشی ا مر 
e e 2p‏ ا a aa?‏ 


ira ap oie FF oo ob > 


taro û O, a O - a e 
لی کیک اہین رتت سرت ا میک ی و ب ہیی = نیت ہچ یی فرت د کر وید رک ہے‎ 


= صر +Ç‏ ر کا رق یی اپار ےچ ھی یھ رھ 
2 


م ادن 


فا 


٤ 


ل 


ر یه دجا د عد جرد قرع ت کے دي دچ ره 
0 
5 


ر یھ ل ق ج ا 
ےپ a E TEE‏ 


1 a ig E o erable ea @ Beno Ea 
| N. xe ê > َ 


Mag EEF aa Fr hanes 7 a a arr aa 2 gga 


! 


یا ا ا 
1 


ا Rî i PF"‏ چ کے 


ر ا ی ھی کے کے چ ا چ ی ر د > 
ھچ وق د 4ک دچ رک ا 
کہہے عد کے ور کی ر با ک کے چ 


کک ت تاق ی ا کے خا ا ا اي 
چ و کا ا 


O 


TOE FEN E‏ ټ 
AM md‏ 7 


معادلة (ل) 


aE Cav 


& 

27 

¥ resi a? Fg س‎ 3 

ا 
E ET PE‏ 

E ا ی‎ 4 oy aê j ړ@‎ 


j ê 3 § To یو ا‎ 
4 د ج کان‎ e ا‎ 
GEG yo 


borg xm 


= 


اه وة اله عي اماق تقو مق بالا اباق إوا اتاراق اي ٠‏ اق يرا جردي افر : 
u 7 e jT anê go carê e‏ 
وکا ق i iren‏ 
r r. >‏ 8 
پا م کت یف ور فت رچ نة ق ف یم چې ق تی چ 
چ طب ور مھ د ج اي ورور د وة دعو يدج ج يا 
کر ا ا ی یا بے اھ اک پار ا اک دای یھ و ی کرم و 


ڃ 


CE YF vr 2 

ا ۹ 

4 0 

2 ٤ ET o 

" E ob FL 
EFF 

ir ا‎ 

و َء 
e‏ 7 

1 
ة5‎ i -#F : 

0 ۳ a ا‎ =F 
ن‎ ۹ 

۳ ا 

NT 

O a 

ا ۹ . 

a 

i a 
۴ = چ‎ @ ےg‎ a 


a‏ چ دو تھ وی 


e e ا و ت ت‎ 7 e 2 
ea e a a amê 


e‏ چ کے بق وف و و د د د ا 


تا یاد چ اع م ٠‏ اا توو ق ۷ دة ف دري ار و د چ د بچ چ 


هخ 
سس ب » 
1 
2 أ م 
e‏ ها 
3 ھ ‌ e.‏ 
بپ م ب اوح E‏ 
س = - 
OE RHE‏ 4 سے د IAT‏ ۴ ¬ 
ا دہ انر کے د تاو اھ کش ےھ ےم س . 


وه ٠‏ ر سے r‏ س 


۹ 
1 ۰ 
۰ : 
I E 
م‎ 
“4 1 ١ 
خ 5 چن‎ 
1 


“ا 
سوڪ 


a gai ey a 


0 :1 
ف چ 


- ê 5>5 


a= e aR oe 


کوب سر ر۔ ۔۔ کے 2 


e.‏ ا 


PES 
a 0 4 xX خاد و‎ A0) تنتمي إلى المستقيم‎ 


E 


TS 
r ST ر إذن معادلة (۸0) هي‎ 


ab'—a'b = 3(3) + 1(5) = =9+5-14‏ 
لجملة (1 زلة (1) تقبل حلا وحيدا هي الثنائية 1B y)‏ 


و 
: ۴ س 5 
ٹس کے ا N‏ 


aD 
he و7‎ 
E, : 
0 1 2 2 0 
أ ة‎ 1 7 : 
ا‎ ۰ ٠ ۱ 
۹ | ا‎ ١ ۴ 


ا 2 


5 
oo 


ن المعادلة ل( نبد 7- ×3 = ر» تعوض قيمهة ر في / 
ا | 3= 3y‏ + ر5 ەناە: 35 =(7- »36+ ×5 آي 96 u e‏ 


1 55 3)47 ج حل الجملة الأولى هو (4:5). 


~empw# I 


) )با أن 29 =(4()5-) - (3)3 = ab'-a'b‏ 
| قن الجملة تقبل حلا وحيدا هي الثنائية '(”ر;) .انضرب طرفي المعادلة (a‏ 


| ني العد 3 ونضرب طرفي المعادلة (2) في العدد ED OE A‏ 
O 1251...) o‏ 
F127 286.4) ٣‏ 06 
جاتن( ری بی ex‏ 
م ومنه حل الجملة الثانية هو )ا mî‏ 


105 


ا 


OF = ax’ Dx +c لديتا‎ )1 

(4 )4€ معئاه: 0(=2) / أي 2= +b)0(+‏ (0) إذن 2=, 
ومنه -2 + ×ط + ۰f] )x( =a‏ 

qa+2b+2=—4 E .„. |Be(H) 
O EE /)5(=3 ر‎ E 2 

Za +b =-3...(1)‏ 
)1(2 = 00+30 
فإن الجملة تقبل حلا وحيدا من المعادلة (1) نجد: 3 - 24- = 


1 يما أن 15-=(1)25- (2)5 


E :‏ 
1= 5 + 254 معتاه: 24-3(=1-)5 + 254 اي 16= 154 إذن 2 


باتعویض نجد: 77< =3 -| گا )2 = طومنہ2 + 2 - یرگ )1 
التمرين 6: 
1) بتعويض قيمتي ×/ہ = × و رل = ۲ تصبح الجملة (5) 
3X + 4Y = 26‏ 
7 


بماان ::1 1= 4002(0 )5-30 

فإن الجملة ( ,5) تقبل حلا وحيدا . 
نضرب طرفي المعادلة الثانية في العدد (4-) نجد: 

6 = 4¥ + 3 و 4-= 4¥۲- SX‏ نجمع هاتين المعادلتين نجد : 
2= 11 معناه: 2 = ۸ بتعويض قيمة × في المعادلة الثانية . 
1= ۲ + 2(2-) معناه: 5 =۲ إذن حلول الجملة (5) هو (2:5) 
2( × لہ = × ماه ×= ر« =۲ معناه: رر = 77 

إذا كان 2= × فإن 4= 2= * =×. وإذا كان 5= ۲ فإن 
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أ ) 0 


رر ے رر وعلا 


: فيه دي 
بك ۰ ۰ ٤‏ أحل الله 
ET )‏ لنقطه 
کی پان ك 

0 الجمله |> 0 صحيحة ) 
لول لاني الف اججة ۲2 
, مجموعة نقط نصف مستوي مغلق 


مدال بالمسنكيه دی المعادله 2 0 


تي يشل المبدأ 0 (لأنه من أجل النقطة (0)0;0 الجملة 2 < 0 خاطئة). 


e 


C(- 3;2) « B4 A 


۵و لھما فاے” إا ۔ ۔ 
e abt‏ ودرتیبان مختلفان فإن للمسنقيم )۸( معادلة من 


“ر 


X ج‎ xX 


a‏ ) لان )۸ 4) و( 


ساد 


ل التمري“ 0: 


1( بالنسبة للجملة الأرلى فإن 0 = (4()10-) - (8-)0 
7 ا 


4 EE Ey =7 
ر8‎ =10× - 6 OX OJ =0 
4 


7 5 3 
ه 1 آ وک لت ١‏ کھے لے —— e‏ متو أ 1 
تماما (لا يتقاطعان) فإن الجملة المقترحة لا تقبل حلا . 


2) بالنسبة إلى الجملة الثائية : 0= (3-)(3-) - (1)9 


با ان الا ادل متكافئتان فإن المستقيمين متطابقان» هذا معناه أن الجملة 


المقترحة تقبل عدد غير منته من الحلول هي الننائيات (l-%)‏ عدڌ 


1) بما أن النقطتين 6 و1 لهما نفس الفاصلة 3 فإن معادلة المستقيم (6134) ری 


هي 3 =ل×X.‏ ک 
بال 10084 1 فين للمستقيم (۸8) معادلة رر ا 
من الشكل Xp 7*4 : O J mTpP!‏ 


1 | شض 
اس 4 


1 
ê 4 


| اذاف المكعب؛ > الهرم؛ متوازي 
زاء ,كل نقطة من هده 
إضاء هو مجموعة غير منتهية من النقط . 


FERT EG rs 
س‎ 7 + 


0 فضا 2 ۾ لامد 
لتقب والمستوي في ۴ ء - التوازي واتعا 6 
ك فة لتق لمتوسط) كيف تمثل بعض الإأجسام بالورق 
اني نوات اک 1 ا ا ا 
الستطيلات ... هذه الأجمبام اجزاء مين 


| إاكن (4) و (4) مستفيمان في الفضاء فإنهما إما متطابقان وإما متقاطفال 


n e Ce De e isen cn Sa e A e , 


| ما متوازيان تماما وإما ليسا في مستوي واحد. 
Cl‏ م 


| ریف 1: پتوازى مستقيمان (,4) و (,2) في الفضاء إذا وفقط إذا كان 


ر 
ن او کانا في مستوي واحد و 1 منفصلير : 


رز 


٥‏ یمان وکانا منفصلین نقول إنهما متوازیان تماما 


کي اندم لمستور ادا 
ا Ari‏ 6 » نمافي 


ن پکون 


*وازیین 
ن نماما یعینان مستویا 


O E EET SR 


ر 
(f, (f ©7 ۴ |‏ 


ا oO‏ 
) ليسا في مستو واحد )0 و( (d,‏ متوازیان تماما (dq)‏ و( 4) متقاطعان 


(s3 @( 


تعر یف 3: لیکن )ي (م ) مستو. 

- إذا كان للمستقيم (4) و المستوي )P(‏ نقطتان مشتركتان نقول إن (ل ) 
محتوی في (ع) . 
- إذا كان للمستقيم (4) و المستوي (م) نقطة مشتركة واحدة تقول إن (4) 
يقطع المستوي (م). 

- إذا كان للمستقيم (4) و المستوي (م) ليست أية نقطة مشتركة نقول إن (4) 
و(ط) متوازيان تماما 0 O ee TT‏ 
(۵) محتوي في (م) _ (4) بوازي تماما (م)__ (4) يقطع (م) 


SS n‏ ) موازیا لمستو ( م) إذا وفقط إذل كان الي ا 
و م). أي (ك)و(م) منفصلين أو(ل) محتويا في (0) 


تحر يف إذا-كلن 1 اد مقتويين فإنهما اإما#متطايقد ٠٠‏ ا 
Tas‏ ) 
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| :ون مستويان ( )ى (رم) متوازبين إذا و فط إا كان 
(P,) 4p)‏ متطايفين و منفصلين . 

| لفصية: ذا كان المستوي (م) يحتوي على مستقيمين (4) (4) متفاطمين 
موازیین للمستوي (P,)‏ فإن المستويين DE2‏ متوازیان. 

| عة ا کان مستقیم يوازي مستویین متقاطعین فإنه يوازي مستقیم تقاطعهما 
٠‏ كن (4(ر4) مستقيمين متوازيين و (,4) محتوي في المستوي 
7 د (,4) مستقيم محتوي في المستوي (,7) ( ,)ى (,2) يتقاطعان 
| يمم (4) فإن المستقيم (4) يوازي كل من | ) .(d) 4d,‏ 
تخصیا :ذا کان مستو (م) رق EEE‏ ا 
) د )P(‏ يعطع مستويين متوازيين (, ) (:م) قإن 
منوازیان, 


7 ۶ ١ 
تاريما‎ “١ 1 
ا‎ 1 


4 
nc: 


تعامد مستفیمین OD‏ 
تعريف: يتعامد في الفضاء مستقيمان ) (dq,‏ )4( 3 و ا 
امستقیمین ( ,۸ (,۸) متقاطعین و متعامدین و نكتك (5 =( 

ملاحظة: يتعامدمستقيمان :في الفضاء إذا فقط إذا كان احا ج ي 


م 


تعامد و 
ديرن سق 0 ع E‏ 
اخاصية: إذا کان مستقیم (4) عمودیا على مستو (م) فان (۵) یقطع (م) د( 
عمودي على كل المستقيمات من (م). 
1) إذا كان (4) مستقيم و ۸ نقطة من الفضاء فإنه یوجد مستقیم وحید یشمل ۸ 
و يوازي (4). 
2) إذا كان (,4) يوازي (, 4ى (,4) يوازي (,4) فإن (4) 
.)d,)‏ 
3) إذا كان (م) مستوياء و0 نقطة من الفضاء فإنه يوجد مستو وحيد (ط) 
يوازي (م) و يشمل 0 . 
4) إذا كان (,ص) يوازي (,4(ر7) يوازي (,م) فان (,م) یوازي (,2) 
Pp) SS‏ مسنویین متوازیین و کان (م) مستویا یقطع (,7) 
فان (م) يقطع (,ر) › و مستقيما تقاطعهما متوازيان. 
6 إذا کان ( ,م ) (,م) مستویین متوازيين و كان (ل)مستقيم يقطع (,2) ` 
فان (4) يقطع (,7). 


vw 4 
سا‎ 
0 : 
١ 4 
ا‎ 4 
. 
OT ة‎ 
او ر‎ [ | 
ST ١ س‎ " 0 
EE TASTER 
5 ۶ ساد ۰ ۹ ° ت‎ ٠ 
rn ا‎ ٠ ُ 1 
¥ SON : 2 39 وا‎ e 
. ےا‎ N. م‎ ۹ 
a. i : 8 : 


n 5 
e - 
: a ت‎ 


ld OOO os 
٣ | 1 مكب یٹ وا نتان بن‎ ABCDEF GH 


الترتيب. 
ل جد الو ضعية النسبية للمستقيمات أو للمستويات' 


1) المستقیمان )8٣(‏ و (۸1). 


2( المستقيمان ([6) و(٣8)‏ . 
3) المستقیمان (۴13) و ([8). 
( 
( 


4 المستويان ([6۴) و)E1IH).‏ 
5) المستوی (4۴۲34) والمستقيم (6.)61) المستوي )4٤۲3(‏ والمستقيع ([6) 
لتمر بن 2: 

نعتير الرباعي S48٣‏ › و و MN‏ نقطتان من 
الحرفين ]8٣[‏ و [84] على الترتيب. 
ستعمال الشكل عيّن في كل حالةه مستويين 


Î 


تقاطعهما هو المستقيم: 


۸B CDEFG‏ متوازي المستطیلات س 

2) عين مستقيمين لايقعان في نفس المستوي 
3 عين مستقيما تقاطع المستويين 

(EAD) ڪ‎ (EHG) « (ADB), (BCF) 
هل المستقيمان (86) و(18) يقعان في نفس المستوي ؟‎ )4 
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ac» f‏ غد واد (م). ۸ نقطة خار ج 
ره لضلعين [4€] و[40] على التزتيب؛ 
ل :ا الستقیم (8۴) يقطع المستوي (م)؟ 
س سه » تة تقاطع انتم (۴ع) والمسستوي (م). 
ل لستبم (۳0) بوازي المستوي ر(م) 

للمرين 6: باعتبار الشكل الموجود في التمزرين 5. 

م )ما هر لمسنوي الذي شكله المستقیمین (60) و(۴) ؟ 
ا ادا کی زین ررر روم م ر 0 


عین أفطه تقايل ع المستقيم (EB)‏ والمستوي (GFC)‏ ج 
) مسقب ) (AC)‏ , لمستوي کا 


م“ 


. gE SAR ONE AE = mT . i 


a (BCF) في نفس المستوي‎ ٤ 
85 


)8S۸€(و‎ )8S۸48( هو تقاطع المستویین‎ )SM( لتقي‎ i 
هو تقاطع المستويين(A8€C) و(۸×8)‎ )۸[N( المستقيم‎ )2 
)؟SN4(و‎ )S×N8(نييوتسملا المستقيم (S[N؟) هو تقاطع‎ 3 

4) المستقيم )۸٥(‏ هو تقاطع المستويين(S€۸A)‏ و(۸€8) 
5) المستقيم (M[N(‏ هو تقاطع lالnږتوييMNA۸A)j(‏ ڪ)MN8(‏ 
)M٥( eR (6‏ هو تقاطع المستويین )۸A8€(‏ و(M€°8)‏ 


1) (48) و(۴6) مستقیمان متعامدان لان (۸8) عمودي علے الم تو 
(6) الذي يحتوي (۴6). 
2 (86) و(18) مستقيمان لا يقعان في تس ال ك ي ٠‏ 
وغير متقاطعين وغير منطبقين . ۰ 
3 المستقيم )8٤(‏ هو تقاطع المستويین(۴٥8)‏ و(482)» والمستقيم (1 
هو تقاطع المستویین )٤۲16(‏ و(40٤)‏ . 
4) المستقيمان (۴6) و(۲18) لا يقعان في نفس المستوي . 
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U a : 2 
: 6G 2 
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OF O cn 


i FH‏ المالوفة في الفضاء- المساحات 
و فی الفضاء 


۷ نمثل مجسم بالمثظور المتستاو ي القیاس ` ا 


0 ۰.2 1 ® 
يمكن تمثيل مجسم بالمنظور المتساوي القياس 1 330 حیث نرسم الوجه 


م 


الأمامي والوجه الخلفى بالسلم | ونرسمح الأحرف التي لا تشارك في CE‏ 
الوجهين الأمامي والخلفي بقطع تکون زاويه قياسها “30 مع المستقيمات الأفقية 


a SET ai 
: الخاصية‎ 
اوي القاس منتصف القطلعة‎ EAN 3 5 اا‎ e ا ا ا في اإأة ا‎ 


Ar 


توازی مستفيمین کی الفضاء يمل بالمنظور المتساوي القياس تو ازي مسنفیمین 


مث بالمنظور المتساوي القیاس )230°( الرباعي SABC‏ بحبث کول 


اش 
لقاعدة ۸8€ مث قائم في ۸ و4 = 48=۸, والارتفاع ( 6 ل ٣٠‏ ااا 


Sram IBC Aa F اة‎ 


غ 2: مثل بالمنظور المتساوي القياس "60,; 5 1 8 متواز ي المستطيد 


١ ١ 1 ABCD و‎ AE= 6cm «AD= 3cm «AB= 6cm حبث‎ ABCDEFGH 
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هھ 

e 
HEE 
۹ ا‎ : 
4 © 


AB= 2cm «< AD=4 CM «AF 
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١ 


2. 


وا 


ھچ کک 


¬ ر 
یک - س و 


ُ 1 1 f۴ م‎ . ٤ 
| “ed 3 | > 4 ۴ f 
ی‎ 1 N 
سکم هجاوي"‎ 
e 1 


® 


بطولها الحقيقي .4٥٨١‏ 
بالسلم 2 أي طوله 2٥٨0‏ والزاوية 


am o 


MAC— 30°‏ 
۴ منتصف ]8B€٣[‏ تمٹل بمنتصف الد 


0 بینما نرسم طول الحرف 
والزاوية 60° = $BF‏ ` 


١ 
4 ټ‎ # 
8 
Î 
9 FF 
° 
0 0 
۹ 
ن‎ 
و‎ Ee hS 


4 
: . ا 
اسن ی 
o‏ 
تھے 
1 
4 
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تساو 
E‏ 
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a 
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SS 


WW - 


۱ 
ب‎ 
| 
CG | 
| کی‎ 
C0 | 
“0 


کل کک : 
ا 8 
8# 
4ا س | 


CY‏ چ 
ا 3 

٢ |١‏ س 

۰ 

1 © | 
۷ 

| ۳ ف 

۴ a 
| J | 

ر 


ق 
ڪڪ 


2 × EF XxX MA 


5, 


۹ 
ا 
ا 
ا“ 


1 ل 
۰ ل 
4 
4 
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) EF] 


ر 

7 
Eira 
4 سا‎ 
0 
1 

s8 

ك 


ا 


ا 
4 اا 


۹ AM + " 


١ 
کے‎ 


2 
ف4 


۶ ااا ہک 
ow‏ 
۰ 
الف 


ت 


1 ی 
4 
ا 
أ 
ù‏ 
9 
mm”‏ 
م 
" 
ا 
a‏ 
هھ 
4 
1 
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بی 


۶ K٤ ۰ 


سور هي ؛ 

F+tBC x AF 
(4C + 4B+BC)x 4F و‎ 
(rN <68 ۳ 
4x“ + x)= 48 ١ 


a 
E 


me 1 j + SATA aio rw Av FW Tee hid AE TEPAN 


مجموعات الأعداد-الأعداد الأولية-القيمة المطلقة والمجالات- | 
الجذور التربيعية-المتباينات والحصر _ 
ال ات الجبرية-الشكل النموذجي ١ ١‏ | 
درل لسدية- شل ايلي لدل 
٣‏ م ة-الدوال الفر ية والدوال الزوجية ‏ 

6 ف Pê‏ اجحات - ترییض المشكلات 8 اک لتد 
| الحل الجبري 
دول 5 2 
الاحصاء e‏ ج المدى 


E `3 


4 7 1 1 i [ ا‎ 
bb E. i. TT 


طا ٹا نا تا ا ا ا ا 


ج اھ وار اتر وار و مر 


1 ١ 


1k Ch iA E kh Ch Li dh 


ٹا تا ٹا ٹا تا ٹا ٹا تاا تاا ٹا تاا تا ذا اا تاا ثا ناا 


# 
» 


س 


4 
1 
۹ 
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- دروس ملخمة 

ت با تمرينا مع الها المخصلة 

64 تميقا مباشرا مع حاو 

ى 77 سالا ( اتر مطوماتك) 

تا اعزیاي بخړی 
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یه کر “بخ 


CKO TO A: 
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oe Ry EREN 


ا ا ا ی ا ن 


CEE 
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